MATEMATIK

POLINOMLAR

TANIM :
3 ,a OR ve nON olmak lzere,

P(x) = a x" x4 x3 X2 X
(x) ax +a +ooraxt+axt+ax+

a, ifadesine reel katsayl POLINOM denir.

0,a1,a2,...

BASKATSAYI

a sayllarina KATSAYILAR, a 'e

ve a'a SABIT TERIM denir.

2 n
ao , a1x, azx, ey

TERIMLERI denir.

a x ifadelerine polinomun

POLINOMLARDA ESITLIK :

POLINOMLARDA BOLME

P(x) bélinen, Q(x) bélen, B(x) bdlim ve K(x) kalan
ise,

P(x) = Q(x) . B(x) + K(x) dir.

K(x) in derecesi daima Q(x) in derecesinden kigik-
tir. iki polinomun boliminde, bolimin derecesi,
bélunenin derecesi ile bélenin derecesi farkina esittir.
d(B(x)) = d(P(x)) — d(Q(x))

KALAN BULMA :
a) P(x) polinomunun x — a ile
bélimiinden kalan :
ile bélimunden kalan,
x —a =0 denkleminin kdki P(x) polinomunda x

P(x) polinomunun x—a

yerine konularak bulunur.
Yani, Kalan = P(a) dir.

b) P(x) polinomunun x"-a ile
bélimiinden kalan :
P(x) polinomunun x"™-a ile béliimiinden kalan,

polinomda her x" yerine a yazilarak bulunur.
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ORNEK 1:
Katsayilarinin toplami —2 olan bir P(x) polinomu-
nun (x + 3) ile bélimunden kalan —10 dur.
Buna gére, P(x) polinomunun x> +2x -3 ile
bélimiinden kalan asagidakilerden hangi-
sidir?

A)2x -4
D) 20

B) 2x — 1
E)-12

C)3x +1

(0SS - 1999)

COZUM 1:
P(1) =-1, P(-3) =-10 olarak verilmig.
Kalan polinomuna K(x) = ax + b dersek,
Kl)= a+b=-2
K(-3)=a(-3) +b=-3a+b=-10 dur.

a+b=-2ve -3a+b=-10 denklemlerini

¢6zmek icin
— -
Ja+b = —2\ (Her iki tarafi —1 ile
+ —3a+b=-10 carplyoruz)
—4a=-8

a=2 ve a+b =2 denkleminde a yerine
3 yazarsak b= —1 bulunur.

P(x)
kalan
K(x) =2x —4 olur.

polinomunun x + 2x — 3 ile bdliminden

Yanit: A

Kavram Dersaneleri




POLINOMLAR

ORNEK 2:
P(x) ve Q(x) polinomlari igin
Px+2)=(xC—2x—-3).Q(X) + X + X + 1
bagintisi saglanmaktadir.
Q(x) in sabit terimi 5 olduguna gére, P(x)

polinomu (x —2) ile bélindiiginde kalan

kactir?
A) —16 C)-14

(0SS - 1999)

¢cOzZUM 2:
Q(0) =

P(x + 2) polinomunda x yerine 0 yazarsak

5 verilmis P(2) soruluyor.

PO+2)=(0-2.0-3)Q0)+0°+0 +1
P(2) = (-3)Q(0) +1
P(2)=-3(5) +1=-15 +1=-14 olarak
bulunur.
Yanit: C

Kavram Dersaneleri
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ORNEK 3:
P(x) bir polinom ve
P(x—1)+x2 P(x+1)=x3+3x2+x+1
P(2) =4

olduguna gére, P(x) polinomunun sabit teri-

mi kactir?
A) 2 B) 3 C)4
D) 6 E)8
(0SS - 2000)
¢cOzUM 3:
x =1 igin
PA-1)+12. PA+1)=12+3.12+1 +1

(

P(0) + P(2) =6

P(0)+4 =60 P(0) =

P(x) polinomunun sabit terimi
P(0) = 2 bulunur.

Yanit: A




POLINOMLAR

ORNEK4:
P(x) bir polinom ve x3+ax—8=(x—2)P(x)
olduguna goére, P(2) nin degeri kactir?

A) 36 B) 32 C) 24
D) 12 E) 0
(0SS - 2000)

cOzUM 4:
Soru daha sonra iptal edildi.
X3 +ax—8=(x—2).P(x)
x=20 8+2a-8=0
2a=0
a=0
x2—8=(x-2).P(x)
(x=2) (X®+2x +4) = (x—2) . P(x)
P(x)=x2+2x+4
P(2)=22+22+4
=12
(Ancak esitligin her iki tarafi “0” olan farkh sayilar-

la sadelestirilebilecegi icin soru OSYM tarafindan
iptal edildi.)

ORNEK 5:
10x-5 _ A , B
X2—4x -5 x—5 X+ 1

olduguna gore, A — B farki kactir?

A) 2 B) 3 C)4
D)5 E)6
(0SS - 2001)
cOzUM 5:
10x — 5 __A ., B
(x=5) (x+1) X—=25 X+ 1
x+1) (=9

10x —5=A(x + 1) + B(x — 5) elde edilir.
Polinom esitliginden ayni dereceli terimlerin kat-

sayisi esitlenirse;

10x-5=x(A+B)+A-5B

——

10 -5
A+B =10
A-5B=-5
2A +2B =20
A-5B=-5

+

3(A-B)=15 ise A -B=5 olur.

Yanit: D

Kavram Dersaneleri




ORNEK 6:

P(x) polinomunun (x + 2) ile b6liminden kalan 7,
(2x + 1) ile béliminden kalan 1 ise

2x% +5x +2 ile bélumiinden kalan kactir?

A) 4x—1 B) —4x + 1 C) —4x -1
D) 2x — 2 E) x +1
(Kavram Dershaneleri Sorusu
¢OzZUM 6:

olarak verilmis.
Kalan polinomuna K(x) = ax + b dersek
K(2)= -2a+b=7

K(—l)=—é+b=1
2] 2

Bu iki denklemi ¢bzmek igin ;
—-2a+b=7

a2\ (Her iki tarafi —1 e
2 garpiyoruz)

-2a+R=7
+ 3 Y =-1 (Taraf tarafa toplarsak)
_§ a= 6 a= —4 ve
2

—2a + b = 7 denkleminde yerine yazarsak
8+b=7 b =-1 bulunur.

ve P(x) polinomunun 2x% +5x +2 ile
béliminden kalan K(x) = —4x —1 olur.

Yanit: C

Kavram Dersaneleri 114

POLINOMLAR

ORNEK 7:
P(x) polinomunun sabit terimi 10, katsayilari top-

lami 7 ise P(x)in (x*—x) ile bélimiinden ka-
lan asagidakilerden hangisidir?

A) 10x -3 B)3x+7 C)-3x + 10

D)7x +3 E)-3x -7

cOzUM 7:
Dogru segenekte K(0) = 10 ve K(1) = 7 olmalidir.
C sikkini deneyelim.
K(x) =-3x + 10
K(0)=-3.0 +10=10
K(1) =-3.1 +10 =7
sonuglarina ulasildigindan

Yanit: C




POLINOMLAR

ORNEK 8:

P@2x +3) +ax—2
Q(x + 1)

=4x + 3 ifadesi veriliyor.

P(x) in (x — 1) ile bélimiinden kalan 5, Q(x) in

x ile béliminden kalan -2 ise a kactir?

A) -2 B) —1 C)o
D) 1 E)3
(Kavram Dershaneleri Sorusu
¢cOzUM 8:
x—1=0 ise P(1)=5
x=0 ise Q(0) =-2

P@2x + 3) + ax -2
Qx + 1)

=4x + 3

esitliginde x gérdigumiz yere —1 yazarsak

P(2.(-1) + 3) + a.(-1) -2 _
Q-1 + 1)

4.(-1) + 3

a=1 bulunur.

Yanit:D
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ORNEK 9:

23+ mx?2 —2x + 3m + 1 =Q(x — 1) esitligini
saglayan Q(x) polinomunun sabit terimi 5 ise
katsayilar toplami kactir?
B) 9 C) 10

E) 20

(Kavram Dershaneleri Sorusu

¢cOzZUM 9:

Sabit terim 5 ise Q(0) =5 tir.
Katsayilar toplami yani Q (1) sorulmaktadir.

2.x3 + mx% — 2x + 3m + 1 = Q(x—1) esitliginde
x gérdigimiz yere 1 yazarsak

2.1% + m12 - 2.1+3.m+1 = Q(1-1)
2+m-2+3m+1=Q(0)

dm+1=5
idm =4
m=1
m=1 igin 23 +x2—2x+4=Q(x—1)
x=2 icin 22°+22-22+4=Q(2-1)
16 +4—4+4=Q(1)
20 = Q(0)
Yanit: E

Kavram Dersaneleri
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ORNEK 10:

P(x) = (x + a)7 L (x = 2)3 polinomunun katsayilari
toplami —128 olduguna goére P(x) in x ile

bélimiinden kalan kactir?

A) 16 B) 12 C)—4
D) -8 E)-16

(Kavram Dershaneleri Sorusu

¢OzUM 10:

Katsayilar toplami : P(1) = -128

x=1 igin  P(1)=(1+a).(1-2°=-128

(1+a) . (-1)>*=-128
(1+a) =128

(1+a)f =2’

Yanit: D

Kavram Dersaneleri

ORNEK 11:

A+ (x+1).Qx+1) o o
P(x —1)

bagintisi veriliyor.
Q(x) in bir carpani (x — 2) olduguna goére

P(x) 'in sabit terimi kactir?

A) —4 B) -2 Cc)2
D) 4 E) 6

(Kavram Dershaneleri Sorusu

cOzim 11:
Q(x) in bir garpani x — 2 olduguna goére
Q(2) =0drr.

4 + (x + 1) . Q(x + 1) —x2_x_2
P(x — 1)

ifadesinde x gérdigiimiz yere 1 yazarsak

4. 1+(1+1).Q(1 +1) —12_1_>p
P(1 —-1)
4+2Q (2 1_1_2
P(0)
4+2\C}ﬂ=—2P(0)
0
=—-2 P(0)
P(0) = -2
Yanit: B




POLINOMLAR

ORNEK 12: ORNEK 13:

(x=2) P(x) = x> —2x% + ax — 6 ise

P(x) polinomunun (x — 1) ile béliimiinden

kalan kagtir? P(3x + 1) = 3ax® — 4x — 5 polinomu veriliyor.
P(x) polinomunun carpanlarindan biri x+2 ise
A) 4 B)3 C)2 a kactir?

D) 1 E) —1
(Kavram Dershaneleri Sorusu

A) -1 B) — %

D) E) 1

1
3

(Kavram Dershaneleri Sorusu

cOzZUM 12:

a’yl bulmak igin x gérdigiimiiz yere 2 yazarsak cOzUM 13 :

(2-2)P@2) =22-2.22+a.2-6

0.P(2) =8-2.4 +2a -6 P(x) ‘in carpanlarindan birisi x + 2 ise
0=8-8 +2a—6 P(x) x + 2 ile bolundr. Yani P(-2) =0 ‘dr.
6=2a P(3x+1) = 3ax® — 4x — 5
a=3  bulunur. 3x+1=-2 ise x=-1

a=3 ise (x—2)P(x)=x3—2x2+3x—6 x =—-1 igin

P(x) in (x — 1) ile b8limunden kalan yani P(3.(-1)+1) = 3.a.(-1)3 - 4.(-1) = 5

P(1) sorulduguna gére x yerine 1 yazmalayiz. P(2)=—8a+4-5=0

(1-2)P(1) =13 -2.12 +3.1 -6 3a=1
—P(1) =1-2+3-6
a=-1
—P(1) = —4 3
P(1) =4 tir.
Yanit: A

Yanit: C
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ORNEK 14: ORNEK 15:
3x —1 A B i x+3 __A B
= esitligi veriliyor. = + ise
x2+x—2 x-—1 +x+2 #ig y 2x2—x—-1 x—-1 2x+1

Buna gore A kactir? A + B asagidakilerden hangisidir?
B

A)-1 B -1 c) 1
A) 2 B) 2 C) 1 3 4 6
7 3
D)1 E)yLl
D)/ E) . 4 3
3 2 (Kavram Dershaneleri Sorusu
(Kavram Dershaneleri Sorusu
cOzUM 14:
-1 _ A , B .
X2+X—2 X —1 X + 2 QOZUM75
(x +2) (x—=1)
2X+3  _ A +_ B
3x —1 = A(x + 2) + B(x — 1) elde edilir. 2x?—x—1  x=1 = 2x+1
@x+1) (x=1)
Polinom esitliginden ayni dereceli terimlerin kat-
sayilar esitlenirse 2x + 3 =A(2x + 1) + B(x—1) elde edilir.
A+B<=3 Polinom esitliginden ayni dereceli terimlerin kat-
SA—B =—1 sayilari egitlenirse
+ -B =—
3A=2 2A+B=2
A-B=3
A=20 A+B-=3 denkleminde *
3 3A=5

A gbrdugimiz yere 25 yazalim.

A=§ 0 A-B =3 denkleminde

2,4B=3 B=3-2 =7 pulunur. o 5 5
3 3 3 A gdrdigimiz yere 3 yazalm 3—— B=3

B= B=

w
RYEN

bulunur.

m W

A+

w |01
w &

1
3

Yanit: A Yanit: E

Kavram Dersaneleri 118




